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Η ρξεζηκόηεηα ησλ καζεκαηηθώλ 

 

  Πάξα πνιινί από εκάο πνιιέο θνξέο έρνπκε αλαξσηεζεί,  

«γηαηί καζαίλνπκε καζεκαηηθά» θαη λνκίδνπκε όηη ηα καζεκαηηθά  

είλαη κόλν εμηζώζεηο, ηαπηόηεηεο θαη γεσκεηξηθά πξνβιήκαηα.  

Τπάξρνπλ απηνί πνπ ππνθέξνπλ από θνβία γηα απηά θαη από  

δπζπηζηία, θνπλνύλ αξλεηηθά ην θεθάιη θαη αξλνύληαη  

θαηεγνξεκαηηθά λα πξνρσξήζνπλ πξνο ην κέξνο ηνπο θαη  

λα θνηηάμνπλ βαζύηεξα κε ζθνπό λα αλαθαιύςνπλ, ηε  

ρξεζηκόηεηά ηνπο ζε θαζεκεξηλό επίπεδν. 

Η κειέηε ησλ καζεκαηηθώλ απνηειεί ην θπλήγη κηαο  

θξπκκέλεο αιήζεηαο θαη θπζηθά, ηξνθή γηα ην πλεύκα.  

Αθόκε, δεκηνπξγεί δνκεκέλν ηξόπν ζθέςεο θαη εληζρύεη ηνλ  

επαγσγηθό ζπιινγηζκό ζηνλ θάζε άλζξσπν.  

Φαληαζηείηε έλαλ θόζκν ρσξίο αξηζκνύο. πιινγηζηείηε ηηο  

δηαθνξέο κε ηνλ ζεκεξηλό θαη ηηο δπζθνιίεο  

πνπ ζα αληηκεησπίδακε ζε θαζεκεξηλή βάζε. 
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                     Η αξρή ηεο θαηακέηξεζεο  

 

Ο άλζξσπνο ρξεηάζηεθε 1.000.000 ρξόληα γηα λα νδεγεζεί ζηελ 

αθεξεκέλε έλλνηα ησλ αξηζκώλ. 

Ο Homo sapiens (300.000 ρξόληα πξηλ) θάλεη κηα κηθξή αξίζκεζε  

κε θιαδηά. 

Ο Homo sapiens sapiens (100.000 ρξόληα πξηλ) ρξεζηκνπνηεί 

θάπνηεο αξηζκεηηθέο ιέμεηο. 

Οη θπλεγνί- ηξνθνζπιιέθηεο (70.000-20.000 ρξόληα πξηλ) 

θαηαιάβαηλαλ ηελ απιή πξόζζεζε, ηνλ πνιιαπιαζηαζκό θαη ηελ 

αθαίξεζε. Σν κνίξαζκα ηεο ηξνθήο ηνπο ζεκαίλεη όηη 

θαηαλννύζαλ ηε δηαίξεζε. 

Η παιαηόηεξε έλδεημε αξηζκεηηθήο θαηαγξαθήο βξέζεθε ζηε 

νπαδηιάλδε ηεο Νόηηαο Αθξηθήο θαη είλαη κηα πεξόλε 

κπακπνπίλνπ κε 29 εκθαλείο εγθνπέο πνπ ρξνλνινγείηαη από ην 

35.000 π.Υ. Μνηάδεη κε ηα «εκεξνινγηαθά ξαβδηά» πνπ αθόκα 

ρξεζηκνπνηνύλ ζηε Νακίκπηα γηα λα θαηαγξάθνπλ ηελ παξέιεπζε 

ηνπ ρξόλνπ. Άιια θόθαια, ηεο λενιηζηθήο πεξηόδνπ, έρνπλ βξεζεί 

ζηε Γπηηθή Δπξώπε. Μηα θεξθίδα ιύθνπ πνπ βξέζεθε ζηελ Σζερία 

θαη ρξνλνινγείηαη από ην 30.000 π.Υ. θέξεη 55 εγθνπέο ζε δύν 

ζεηξέο αλά πέληε, νη νπνίεο κάιινλ απνηεινύλ θαηαγξαθή 

ζεξακάησλ. 

Έλα από ηα πην ελδηαθέξνληα επξήκαηα είλαη ην 

απνθαινύκελν θόθαιν Ιζάλγθν, πνπ βξέζεθε ζηηο όρζεο ηεο 

ιίκλεο Έληνπαξληο, αλάκεζα ζηελ Οπγθάληα θαη ην Κνλγθό. Έρεη 

ρξνλνινγεζεί ην 20.000 π.Υ. θαη κνηάδεη λα είλαη θάηη παξαπάλσ 

από πίλαθαο ζεξακάησλ. Μηθξνζθνπηθή αλάιπζε απνθάιπςε 

πξόζζεηεο εγθνπέο, νη νπνίεο κπνξνύλ λα ζπζρεηηζζνύλ κε ηηο 

θάζεηο ηεο ζειήλεο. 

Μέζσ ηεο αζηξνλνκίαο, ηεο αζηξνινγίαο ή ηεο θνζκνινγίαο, 

ν νπξαλόο άζθεζε ηε κεγαιύηεξε επίδξαζε ζηελ εμέιημε ησλ 

καζεκαηηθώλ. 
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Σν 2500 π.Υ. νη νπκέξηνη δύγηδαλ, ππνιόγηδαλ ηε γε ζε 

«ζαξ», κεηξνύζαλ ηα πγξά ζε «θα», ρξεζηκνπνηνύζαλ θιάζκαηα 

θαη είραλ ζύζηεκα αξηζκώλ κε βάζε ην 60. 

Σν 2.000-538 π.Υ. νη Βαβπιώληνη έθηαζαλ ζε πςειό 

επίπεδν καζεκαηηθήο θνπιηνύξαο, κεγαιύηεξε ησλ ζύγρξνλώλ 

ηνπο Αηγππηίσλ. 

Σν Ππζαγόξεην Θεώξεκα ην είραλ αλαθαιύςεη θαη νη 

Βαβπιώληνη ηνλ 16ν π.Υ. αηώλα (1.000 ρξόληα πξηλ από ηε 

γέλλεζε ηνπ Ππζαγόξα ρσξίο όκσο λα ην απνδεηθλύνπλ). Οη 

Βαβπιώληνη γλώξηδαλ ηηο ηέζζεξηο πξάμεηο θαη ηηο ξίδεο, ιύλαλε 

πξνβιήκαηα πξώηνπ θαη δεύηεξνπ βαζκνύ, ππνιόγηδαλ εκβαδόλ 

νξζνγσλίσλ ηξηγώλσλ, παξαιιειόγξακκσλ, ηξαπεδίσλ θαζώο 

θαη ην εκβαδόλ ηνπ θύθινπ (π=3 αληί π=3,14). 

Σν αξηζκεηηθό ηνπο ζύζηεκα είρε σο βάζε ην 60 , ήηαλ κε 

ςεθηαθό, ζεζηαθό, ρσξίο ππνδηαζηνιή θαη ρσξίο κεδέλ. 

Τπνζηεξίδεηαη όηη γλσξίδαλε θαη ην δεθαδηθό ζύζηεκα. 

Σν εμεληαδηθό ζύζηεκα ησλ Βαβπισλίσλ έρεη επηβηώζεη 

κέρξη ζήκεξα ζην κέηξεκα ηνπ ρξόλνπ. Έηζη π.ρ. όηαλ νη 

Βαβπιώληνη ήζειαλ λα εθθξάζνπλ ηνλ αξηζκό 75, έιεγαλ «1,15», 

όπσο θη εκείο ζήκεξα ηα 75 ιεπηά ηα εθθξάδνπκε ζαλ 1 ώξα θαη 

15 ιεπηά. 

Σν 5000-332 π.Υ. νη Αηγύπηηνη ρξεζηκνπνηνύλ ζύζηεκα 

αξηζκώλ κε βάζε ην 10. Σν ζύζηεκά ηνπο ήηαλ δεθαδηθό, 

επαλαιεπηηθό, κε ζεζηαθό. 

Σν 2852 π.Υ. ν Κηλέδηθνο πνιηηηζκόο ρξεζηκνπνηεί ζύζηεκα 

αξηζκώλ κε βάζε ην 60. Κάλαλε αζηξνλνκηθνύο ππνινγηζκνύο 

1500 ρξόληα πξηλ από ηνπο αξραίνπο Έιιελεο. 

Γλώξηδαλ γξακκηθέο εμηζώζεηο, αόξηζηεο εμηζώζεηο, 

αξλεηηθνύο αξηζκνύο θαη ην π.. Σα καζεκαηηθά ηνπο ήηαλ αλώηεξα 

ησλ Βαβπισλίσλ θαη ησλ Αηγππηίσλ. 

Σν παιαηόηεξν θηλέδηθν καζεκαηηθό θείκελν είλαη ην Σζόνπ 

Πέτ ανπληζηλγθ, πνπ γξάθηεθε κεηαμύ ηνπ 500 θαη ηνπ 200 π.Υ. 
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Όζα έδσζαλ νη Έιιελεο... 
 

Φπζηθά δελ ζα κπνξνύζακε λα παξαιείςνπκε ηελ  

ζπλεηζθνξά ησλ Διιήλσλ ζηα καζεκαηηθά. Πξηλ από απηήλ ηε  

ζεκαληηθή αλαθνξά ζα πξέπεη λα μεθαζαξίζνπκε όηη παξόιν πνπ  

νη Έιιελεο είλαη γλσζηνί αλά ηνλ θόζκν γηα ηα επηηεύγκαηά ηνπο  

ζε πνιινύο ηνκείο, ζηα καζεκαηηθά, είλαη πνιύ πηζαλό κεξηθέο  

από απηέο ηηο αλαθαιύςεηο λα είραλ πξαγκαηνπνηεζεί από άιινπο  

ιανύο, αιιά επεηδή δελ είραλ απνηππσζεί γξαπηά από απηνύο,  

ηα εύζεκα πήξαλ νη Έιιελεο.  

Βέβαηα όπσο είλαη επξέσο γλσζηό, νη Έιιελεο, έζεζαλ ηηο βάζεηο  

θαη έζεζαλ εξσηήκαηα ηα νπνία δελ έρνπλ απαληεζεί κέρξη  

ζήκεξα. Μεξηθνί Έιιελεο ησλ νπνίσλ ε ζπκβνιή ζηνλ  

καζεκαηηθό θόζκν είλαη κεγάιε, είλαη ν Θαιήο, ν Δπθιείδεο,  

ν Γηόθαληνο, ν Δξαηνζζέλεο, ν Αλαμαγόξαο, ν Αξρηκήδεο θαη  

ν Ππζαγόξαο. 

Αο δνύκε πην αλαιπηηθά ηνλ Θαιή ηνλ Μηιήζην (634-548 π.Υ.) 

θαη ηνλ Ππζαγόξα (580-500 π.Υ.)  

Ο Θαιήο ίδξπζε ζρνιή ζηε Μίιεην, όπνπ δίδαζθε καζεκαηηθά  

θαη θηινζνθία. Αθόκα ζεσξείηαη έλαο από ηνπο 7 ζνθνύο άλδξεο 

ηεο αξραίαο Διιάδαο. Ο αξηζκόο ησλ γεσκεηξηθώλ αλαθαιύςεώλ  

ηνπ είλαη κεγάινο, αιιά ε κεγαιύηεξή ηνπ επηηπρία είλαη ε ρξήζε  

ηεο παξαγσγηθήο κεζόδνπ.  

Ο Ππζαγόξαο, καζεηήο ηνπ Θαιή, θαίλεηαη λα ηαμίδεςε θη απηόο  

όπσο θαη ν Θαιήο ζηελ Αίγππην θαη ζηε Βαβπιώλα γηα λα  

δηδαρζεί από αξραίνπο ηεξείο. Οη ηδέεο ηνπ Ππζαγόξα όκσο  

ήηαλ πνιύ δηαθνξεηηθέο από απηέο ηνπ Θαιή. 

Δλώ ν Θαιήο ζεσξνύζε ηα καζεκαηηθά σο αληηθείκελα ηνπ  

πλεύκαηόο ν Ππζαγόξαο επέθηεηλε απηή ηελ έλλνηα  

θαη ηζρπξίζηεθε όηη ηα καζεκαηηθά δελ ήηαλ κόλν πλεπκαηηθέο 
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νληόηεηεο αιιά όηη απνηεινύζαλ δνκηθά ζηνηρεία νιόθιεξεο ηεο  

πξαγκαηηθόηεηαο θαη ηνπ θόζκνπ.  

Μηα από ηηο ζεκαληηθόηεξεο αλαθαιύςεηο ηνπ ήηαλ ε ζρέζε  

κηαο ηελησκέλεο ρνξδήο κε ηνλ ήρν πνπ παξάγεη όηαλ δηεγείξεηαη. 

                           

Παξαηήξεζε όηη όηαλ ην αξρηθό κήθνο ηεο ρνξδήο ειαηηώλεηαη  

ζην κηζό, ε ζπρλόηεηα ηνπ ήρνπ πνπ παξάγεηαη είλαη κηα νθηάβα  

ςειόηεξα ζε ζρέζε κε ηελ αξρηθή ζπρλόηεηα.  

Άξα, θαηά ζπλέπεηα, όηαλ ηα κήθε ηεο ρνξδήο έρνπλ ιόγν ½,  

παξάγνληαη ήρνη πνπ βξίζθνληαη ζε αξκνλία.  

Απηή ε αλαθάιπςε γηα ηα κνπζηθά δηαζηήκαηα (ζηα νπνία  

πεξηιακβάλεηαη ε νθηάβα κε ιόγν 2/1 , ε πέκπηε κε ιόγν 3/2  

θαη ε ηέηαξηε κε ιόγν 4/3) ελέπλεπζε ηνπο Ππζαγόξεηνπο λα  

ζεσξήζνπλ ηνλ αξηζκό 10 ηεξό αθνύ νη ηέζζεξεηο αξηζκνί  

πνπ εκθαλίδνληαη ζηνπο παξαπάλσ ιόγνπο δει. 1, 2, 3, 4  

έρνπλ άζξνηζκα 10 ( 1+2+3+4=10 ) . 

Δπηπιένλ γλσξίδνπκε όηη νη αξραίνη Έιιελεο ρεηξίδνληαλ  

θαιά ηηο 4 πξάμεηο αθνύ ήηαλ άξηζηνη έκπνξνη. 

Αιιά νη Έιιελεο ζηνραζηέο ζεσξνύζαλ ηηο 4 πξάμεηο  

σο ππνδεέζηεξεο  από ηελ κειέηε ηεο ζεσξίαο ησλ αξηζκώλ.  

Η ζεσξία ησλ αξηζκώλ είλαη ε κειέηε ησλ ραξαθηεξηζηηθώλ  

ησλ αξηζκώλ θαη όρη ν ηξόπνο κε ηνλ νπνίν ρξεζηκνπνηνύκε  

ηνπο αξηζκνύο γηα λα θάλνπκε ππνινγηζκνύο. 

Οη Έιιελεο δελ γλώξηδαλ ηνπο αξλεηηθνύο αξηζκνύο  

θαη ζεσξνύζαλ ηα θιάζκαηα απιώο σο ιόγνπο ησλ θπζηθώλ  

αξηζκώλ θαη νρη σο αξηζκνύο από ηε θύζε ηνπο.  
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Σν παιαηόηεξν ραξαθηεξηζηηθό πνπ αλαθάιπςαλ γηα ηνπο  

θπζηθνύο αξηζκνύο ήηαλ όηη κπνξεί λα είλαη είηε άξηηνη  

είηε πεξηηηνί. Άξηηνο αξηζκόο είλαη θάζε αξηζκόο πνπ κπνξεί  

λα δηαηξεζεί αθξηβώο κε ην 2, έηζη πεξηηηόο είλαη θάζε αξηζκόο πνπ  

δελ κπνξεί λα δηαηξεζεί αθξηβώο κε ην 2 ή απιά έλαο άξηηνο+1.  

Μηα αθόκε ζεκαληηθή δηάθξηζε έγηλε κε βάζε ηνπο πεξηηηνύο  

θαη ηνπο άξηηνπο αξηζκνύο: αξρίδνληαο από ην 1, θάζε  

κεζεπόκελνο αξηζκόο είλαη πεξηηηόο θαη αξρίδνληαο από ην 2 

θάζε κεζεπόκελνο αξηζκόο είλαη άξηηνο. 

 

 

 

 

ΣΡΙΓΩΝΟΙ ΑΡΙΘΜΟΙ 

 

Οη Έιιελεο, εμέηαζαλ ηνπο αξηζκνύο από γεσκεηξηθή  

άπνςε. Ο γεσκεηξηθόο ηνπο ζπκβνιηζκόο γίλεηαη κε ηελ ρξήζε  

γεσκεηξηθώλ ζρεκάησλ, ζηα νπνία νη κνλάδεο ησλ αξηζκώλ  

παξνπζηάδνληαη σο ζεκεία.  

Έηζη ζπκπεξαίλνπκε όηη νη αξηζκνί ραξαθηεξίδνληαη σο ηξίγσλνη,  

ηεηξάγσλνη, πεληάγσλνη, εμάγσλνη, θύβνη, θιπ.  

Σξίγσλνο π.ρ. είλαη ό αξηζκόο 3 γηαηί κπνξεί λα ζπκβνιηζηεί κε 3  

ζεκεία, ηα νπνία ζρεκαηίδνπλ έλα ηξίγσλν θαη ην έλα είλαη  

ε θνξπθή ελόο ηζνζθεινύο ηξηγώλνπ.  

Γεύηεξνο θαηά ζεηξά ηξίγσλνο αξηζκόο είλαη ν 6, ηνπ νπνίνπ  

ε δηάηαμε ησλ κνλάδσλ ( πνπ ζπκβνιίδεηαη κε ζεκεία )  

ζρεκαηίδεη ην παξαθάησ ζρήκα (ζρήκα 1).  

Πάιη έλα ζεκείν είλαη ε θνξπθή ελόο ηζνζθεινύο ηξηγώλνπ.  
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Αθόκε ζπλερίδνληαο κε ηνλ ίδην ηξόπν, παξαηήξεζαλ νηη αλ  

ππνιόγηδαλ δηαδνρηθά αζξνίζκαηα θπζηθώλ αξηζκώλ, όπσο  

εκθαλίδνληαη ζηελ αξηζκεηηθή αθνινπζία, θαηέιεγαλ πάληα ζε  

ηξηγσληθνύο. 

Παξαηεξνύκε όηη: 

1+2 = 3  

1+2+3 = 6 

1+2+3+4 = 10 

1+2+3+4+5 = 15   

 

Βέβαηα απηή ε δηαδηθαζία ζα κπνξνύζε λα ζπλερηζηεί αηειείσηα. 

                        

 

                                            ρήκα 1 
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ΣΔΣΡΑΓΩΝΟΙ ΑΡΙΘΜΟΙ 

Με ηνλ ίδην ηξόπν, θάπνηνη αξηζκνί, απεηθνληδόκελνη κε  

βόηζαια, κπνξνύλ λα ζρεκαηίζνπλ ηεηξάγσλα θαη νλνκάδνληαη  

ηεηξάγσλνη αξηζκνί.  

Γηα παξάδεηγκα, 

          

  

 

Αμίδεη λα ζεκεησζεί όηη νη Ππζαγόξεηνη, αλαθάιπςαλ πσο  

ην άζξνηζκα δηαδνρηθώλ πεξηηηώλ αξηζκώλ είλαη πάληνηε  

ηεηξαγσληθόο αξηζκόο.   

Πξάγκαηη, βιέπνπκε όηη : 

1+3 = 4 

1+3 + 5 = 9 

1+3+5+7 = 16 

1+4+3+5+7+9 = 23 θιπ  
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Σν άζξνηζκα ηεο κνλάδαο θαη ηνπ επόκελνπ πεξηηηνύ αξηζκνύ  

δίλεη ηνλ ηεηξάγσλν αξηζκό 4 (βιέπε ζρήκα 3). 

 

                                         

                                         ρήκα 3 

 
Με όκνηα ινγηθή, παίξλνπκε ηνλ επόκελν πεξηηηό αξηζκό, ην 5, 

 θαη ηνλ πξνζζέηνπκε ζην ζρήκα καο. Ο αξηζκόο πνπ πξνθύπηεη  

είλαη ν επόκελνο ηεηξάγσλνο αξηζκόο, ην 9. Όκνηα, πξνρσξάκε  

κε ην 7 θαη νπ ησ θαζεμήο. (βιέπε ζρήκα 4) 

                                      

                                      ρήκα 4 

 

 
Από ην ζρήκα παξαηεξνύκε όηη νη αξηζκνί ζηαδηαθά γξάθνληαη  

κε ηνλ εμήο ηξόπν: 4 = 2x2, 9 = 3x3, 16 = 4x4 θαη νπ ησ θαζεμήο.  

Αθόκε, παξαηεξνύκε όηη νη ηεηξάγσλνη αξηζκνί παξάγνληαη από  

ηνλ πνιιαπιαζηαζκό ελόο αξηζκνύ κε ηνλ εαπηό ηνπ δειαδή  

1= 1x1= 12,   4= 2x2 = 22,   9 = 3x3 = 32,   16 = 4x4 = 42 … 

πλδπάδνληαο ηηο παξαπάλσ αλαθαιύςεηο θαηέιεμαλ ζην  

ζπκπέξαζκα όηη 1= 12, 1+3 = 22, 1+3+5= 32, 1+3+5+7=42   

δειαδή  

έλας ηεηράγωλος αρηζκός λ2 προθύπηεη αλ προζζέζοσκε  

λ δηαδοτηθούς περηηηούς  

π.ρ. 62 = 1+3+5+7+9+11 
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ΔΠΙΜΗΚΔΙ ΑΡΙΘΜΟΙ 
 

Καηά απηόλ ηνλ ηξόπν εμέηαζαλ θαη ηα αζξνίζκαηα ησλ άξηησλ  

αξηζκώλ, δηαηεηαγκέλσλ ζε ζεηξέο κε αθεηεξία ην 2.  

Έηζη πξνθύπηεη ε αθόινπζε αξηζκεηηθή ζεηξά:  

 

2 + 4 = 6 ή (3x2) 

 2 + 4 + 6=12 ή (3x4) 

 2 + 4 + 6 + 8 = 20 ή (4x5). 

 

Σα αζξνίζκαηα ηνπο είλαη άξηηνη αξηζκνί, νη νπνίνη κπνξνύλ λα  

αλαιπζνύλ ζε 2 παξάγνληεο εθ ησλ νπνίσλ ν πξώηνο ηζνύηαη κε  

ην κηζό ηνπ ηειεπηαίνπ όξνπ ηεο ζεηξάο θαη ν δεύηεξνο κε  

ην κηζό απμεκέλν θαηά έλα.  
 

π.ρ.  2+4+6+8 = 20   όπνπ   20 = 4x5  

        θαη πην αλαιπηηθά,  

 
Οη αξηζκνί απηνί νλνκάδνληαη επηκήθεηο, θαη παξηζηάλνληαη  

κε έλα νξζνγώλην. Με αθεηεξία ην 2 πξνζζέηνπκε θάζε θνξά  

ηνλ επόκελν άξηην αξηζκό (2,4,6,..θιπ) (βιέπε ζρήκα 5). 

 

ρήκα 5 
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Πξώηνη αξηζκνί 
 

Όκσο, κειεηώληαο ηνπο ηεηξάγσλνπο θαη ηνπο επηκήθεηο αξηζκνύο,  

νη αξραίνη Έιιελεο παξαηήξεζαλ πσο ππήξραλ αξηζκνί νη νπνίνη 

δελ κπνξνύλε λα απεηθνληζηνύλε κε βόηζαια ζε ηεηξάγσλε ή  

νξζνγώληα δηάηαμε γηαηί πάληα πεξίζζεπε ή ρξεηάδνληαλ  

έλα βόηζαιν.  

 

 

 

 

 

ηα καζεκαηηθά ηώξα πηα, πξώην αξηζκό νλνκάδνπκε έλαλ  

θπζηθό αξηζκό, κεγαιύηεξν ηεο κνλάδαο, κε ηελ ηδηόηεηα νη κόλνη  

θπζηθνί δηαηξέηεο ηνπ λα είλαη ε κνλάδα θαη ν εαπηόο ηνπ.  

Σν κεδέλ θαη ην έλα δελ ζεσξνύληαη πξώηνη αξηζκνί. 

πλεζίδεηαη νη πξώηνη αξηζκνί λα ζπκβνιίδνληαη κε ην γξάκκα p 

( από ην αγγιηθό prime).  

Γηα παξάδεηγκα: ην 11 είλαη πξώηνο γηαηί δηαηξείηαη αθξηβώο κόλν  

κε ην 1 θαη ην 11( δει. ηνλ εαπηό ηνπ).  

Έλαο ιόγνο πνπ νη πξώηνη αξηζκνί είλαη ηόζν ζεκαληηθνί είλαη γηαηί  

έρνπλ πνιιέο ρξήζηκεο ηδηόηεηεο. 

 

1. Ο αξηζκόο 2 είλαη ν κόλνο άξηηνο (δπγόο) πξώηνο αξηζκόο. 

    Όινη νη ππόινηπνη άιινη πξώηνη είλαη πεξηηηνί (κνλνί).  

    πρ 3, 5, 7, 9 πξώηνη αξηζκνί θαη πεξηηηνί  

 

2. Αλ ν p είλαη πξώηνο θαη δηαηξεί ην γηλόκελν α∙β γηα θάπνηνπο  

    αθέξαηνπο α, β, ηόηε ν p δηαηξεί ην α ή ην β. (Δπθιείδεο). 

    πρ έζησ p= 5 θαη α∙β= 40 ηόηε 40=4∙10 όπνπ 10/5=2. 

http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9C%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AC
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%94%CE%B9%CE%B1%CE%B9%CF%81%CE%AD%CF%84%CE%B7%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9C%CE%BF%CE%BD%CE%AC%CE%B4%CE%B1
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9C%CE%B7%CE%B4%CE%AD%CE%BD
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%88%CE%BD%CE%B1
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%86%CF%81%CF%84%CE%B9%CE%BF%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%A0%CE%B5%CF%81%CE%B9%CF%84%CF%84%CF%8C%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%95%CF%85%CE%BA%CE%BB%CE%B5%CE%AF%CE%B4%CE%B7%CF%82
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3. Αλ p πξώηνο θαη α αθέξαηνο, ηόηε ην αp − α δηαηξείηαη από ην p  

   (Θεώξεκα ηνπ Φεξκά).  

   πρ έζησ p=3 θαη α=4 ηόηε 4³- 4= 64- 4= 60 όπνπ 60/3= 20.   

 

4. Όινη νη πξώηνη αξηζκνί ζην δεθαδηθό ζύζηεκα, εθηόο ηνπ 2 θαη  

   ηνπ 5, έρνπλ σο ηειεπηαίν ςεθίν έλα από ηα 1, 3, 7 ή 9, δηόηη νη  

   αξηζκνί πνπ ηειεηώλνπλ ζε 0, 2, 4, 6 θαη 8 είλαη πνιιαπιάζηα  

   ηνπ 2 ελώ νη αξηζκνί πνπ ηειεηώλνπλ ζε 0 ή 5 είλαη πνιιαπιάζηα  

   ηνπ 5. 

 

5. Οη πξώηνη αξηζκνί είλαη έλα από ηα αληηθείκελα ηεο ζεσξίαο  

    αξζκώλ θαη είλαη κηα πνιύ ελεξγή εξεπλεηηθά πεξηνρή  

    ησλ καζεκαηηθώλ.  

 

 

Γηάζεκεο άιπηεο εηθαζίεο πνπ ζρεηίδνληαη κε ηνπο πξώηνπο  

αξηζκνύο είλαη ε εηθαζία ηνπ Γθόιληκπαρ θαη ε εηθαζία ηνπ Ρίκαλ.  
 

ηελ πξώηε, δηαηππώλεηαη ε εηθαζία πσο θάζε άρηηος θσζηθός  

αρηζκός κπορεί λα γραθηεί ως άζροηζκα 2 πρώηωλ αρηζκώλ,  

αιιά δελ έρεη απνδεηρζεί.  

π.ρ. 6= 3+3, 8= 3+5, 10= 3+7= 5+5,...θηι.  

 

ηελ εηθαζία ηνπ Ρίκαλ, απ’ ηελ άιιε, ηίζεηαη ην εξώηεκα γηα ην  

αλ σπάρτεη ηύπος κε ηολ οποίο ζα βρίζθοσκε ηολ αρηζκό ηωλ  

πρώηωλ ποσ είλαη κηθρόηεροη από θάποηολ ζσγθεθρηκέλο αρηζκό.  

Σν ηλζηηηνύην Clay δίλεη έπαζιν 1εθαηνκκύξην $ ζε όπνηνλ 

θαηαθέξεη λα βξεη ηελ απάληεζε ζηελ ππόζεζε Ρίκαλ.       

 

 

http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%94%CE%B5%CE%BA%CE%B1%CE%B4%CE%B9%CE%BA%CF%8C_%CF%83%CF%8D%CF%83%CF%84%CE%B7%CE%BC%CE%B1
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9C%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AC
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Ο Δξαηνζζέλεο επηλόεζε κηα κέζνδν γηα ηελ εύξεζε ηεο  

αθνινπζίαο ησλ πξώησλ αξηζκώλ πνπ είλαη κηθξόηεξνη ηνπ λ,  

ε νπνία είλαη ε γλσζηόηεξε κέζνδνο αλ θαη δελ είλαη ηδηαίηεξα  

ρξήζηκε. (Κόζθηλν ηνπ Δξαηνζζέλε) 

Γηα παξάδεηγκα, κέρξη ην 300 ε δηαδηθαζία έρεη σο εμήο: 

Κξαηάκε ηνλ πξώην αξηζκό 2 θαη δηαγξάθνπκε όια ηα  

πνιιαπιάζηά ηνπ,  

 

ζηε ζπλέρεηα θξαηάκε ηνλ επόκελν πξώην αξηζκό, δειαδή ην 3, 

θαη δηαγξάθνπκε ηα πνιιαπιάζηα ηνπ.  
 

  2 3   5   7   9   11   13   15   17   19   

21   23   25   27   29   31   33   35   37   39   

41   43   45   47   49   51   53   55   57   59   

61   63   65   67   69   71   73   75   77   79   

81   83   85   87   89   91   93   95   97   99   

101   103   105   107   109   111   113   115   117   119   

121   123   125   127   129   131   133   135   137   139   

141   143   145   147   149   151   153   155   157   159   

161   163   165   167   169   171   173   175   177   179   

181   183   185   187   189   191   193   195   197   199   

201   203   205   207   209   211   213   215   217   219   

221   223   225   227   229   231   233   235   237   239   

241   243   245   247   249   251   253   255   257   259   

261   263   265   267   269   271   273   275   277   279   

281  283  285  287  289  291  293  295  297  299  

1  2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 

21 22 23 24 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 

41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 51 52 53 54 55 56 57 58 59 60 

61 62 63 64 65 66 67 68 69 70 71 72 73 74 75 76 77 78 79 80 

81 82 83 84 85 86 87 88 89 90 91 92 93 94 95 96 97 98 99 100 

101 102 103 104 105 106 107 108 109 110 111 112 113 114 115 116 117 118 119 120 

121 122 123 124 125 126 127 128 129 130 131 132 133 134 135 136 137 138 139 140 

141 142 143 144 145 146 147 148 149 150 151 152 153 154 155 156 157 158 159 160 

161 162 163 164 165 166 167 168 169 170 171 172 173 174 175 176 177 178 179 180 

181 182 183 184 185 186 187 188 189 190 191 192 193 194 195 196 197 198 199 200 

201 202 203 204 205 206 207 208 209 210 211 212 213 214 215 216 217 218 219 220 

221 222 223 224 225 226 227 228 229 230 231 232 233 234 235 236 237 238 239 240 

241 242 243 244 245 246 247 248 249 250 251 252 253 254 255 256 257 258 259 260 

261 262 263 264 265 266 267 268 269 270 271 272 273 274 275 276 277 278 279 280 

281 282 283 284 285 286 287 288 289 290 291 292 293 294 295 296 297 298 299 300 
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Κάλνπκε ην ίδην κε ην 5, 
 

 2 3  5  7    11  13    17  19  

  23  25    29  31    35  37    

41  43    47  49    53  55    59  

61    65  67    71  73    77  79  

  83  85    89  91    95  97    

101  103    107  109    113  115    119  

121    125  127    131  133    137  139  

  143  145    149  151    155  157    

161  163    167  169    173  175    179  

181    185  187    191  193    197  199  

  203  205    209  211    215  217    

221  223    227  229    233  235    239  

241    245  247    251  253    257  259  

  263  265    269  271    275  277    

281  283    287  289    293  295    299  

 

θαη ζπλερίδνπκε ηελ ίδηα δηαδηθαζία κε ηνλ επόκελν πξώην αξηζκό 

έσο όηνπ ν επόκελνο πξώηνο p λα είλαη p2>300.  

Σόηε ε δηαδηθαζία έρεη ηειεηώζεη θαη ζηνλ πίλαθα βξίζθνληαη  

κόλν νη πξώηνη αξηζκνί κέρξη ην 300. 

 

 2 3  5  7    11  13    17  19  

  23      29  31      37    

41  43    47      53      59  

61      67    71  73      79  

  83      89        97    

101  103    107  109    113        

      127    131      137  139  

        149  151      157    

  163    167  169    173      179  

181          191  193    197  199  

          211          

221  223    227  229    233      239  

241      247    251      257    

  263      269  271      277    

281  283      289    293      299  
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Αξηζκνί κε μερσξηζηέο ηδηόηεηεο 

ηα καζεκαηηθά, ζπλαληάκε ζπρλά αξηζκνύο κε ζπάληεο  

θαη ελδηαθέξνπζεο ηθαλόηεηεο. Αο δνύκε κεξηθνύο από απηνύο. 

 

 

Γίδπκνη αξηζκνί 
 

 Ωο ππνθαηεγνξία ησλ πξώησλ αξηζκώλ κπνξνύλ λα  

ζεσξεζνύλ νη δίδπκνη αξηζκνί.  

Δίδσκοη πρώηοη ολοκάδοληαη οη πρώηοη αρηζκοί ποσ ε δηαθορά  

ηοσς είλαη 2,  

π.ρ 11 θαη 13,  17 θαη 19,  1.000.037 θαη 1.000.039.  

Έλα γλσζηό άιπην πξόβιεκα ηεο Θεσξίαο ησλ αξηζκώλ είλαη  

ε εηθαζία ηωλ Δηδύκωλ. Με άιια ιόγηα, ε εηθαζία δηαηππώλεηαη  

κε ην εξώηεκα αλ είλαη άπεηξα ηα δεπγάξηα πξώησλ αξηζκώλ 

 ηα νπνία λα έρνπλ δηαθνξά ίζε κε 2. 

 

 

 

Σέιεηνη Αξηζκνί 
 

 Έλας αρηζκός ολοκάδεηαη ηέιεηος αλ ηζούηαη κε ηο άζροηζκα  

ηωλ δηαηρεηέωλ ηοσ.  

Οη δπν πξώηνη ηέιεηνη είλαη ν 6 θαη ν 28 θαζώο  

6= 1+2+3 θαη  28= 1+2+4+7+14.  

Όινη νη γλσζηνί ηέιεηνη αξηζκνί κέρξη ζήκεξα είλαη άξηηνη  

θαη απνηειεί έλα άιπην πξόβιεκα ην αλ σπάρτοσλ περηηηοί ηέιεηοη  

αρηζκοί.  

Απηό, θαζώο θαη ην αλ οη ηέιεηοη αρηζκοί είλαη άπεηροη είλαη αλνηρηά  

πξνβιήκαηα από ηελ επνρή ησλ Ππζαγνξείσλ. 

http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%A0%CF%81%CF%8E%CF%84%CE%BF%CF%82_%CE%B1%CF%81%CE%B9%CE%B8%CE%BC%CF%8C%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%98%CE%B5%CF%89%CF%81%CE%AF%CE%B1_%CE%B1%CF%81%CE%B9%CE%B8%CE%BC%CF%8E%CE%BD
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Τπνθαηεγνξία ησλ ηέιεησλ αξηζκώλ απνηεινύλ νη ππεξηέιεηνη  

θαη νη ειιηπείο αξηζκνί.  

Τπεξηέιεηνπο νλνκάδνπκε ηνπο αξηζκνύο ησλ νπνίσλ νη δηαηξέηεο  

έρνπλ άζξνηζκα κεγαιύηεξν από ηνλ ίδην ηνλ αξηζκό ελώ  

ειιηπείο ηνπο αξηζκνύο κε άζξνηζκα ησλ δηαηξεηέσλ ηνπο  

κηθξόηεξν απ’ ηνλ ίδην ηνλ αξηζκό.  

Παξάδεηγκα ππεξηέιεηνπ είλαη ην 12 δηόηη 12<1+2+3+4+6 

ελώ παξάδεηγκα ειιηπνύο αξηζκνύ είλαη ην 10 γηαηί 10>1+2+5.  

 

 

Φίινη Αξηζκνί 
 

Μηα αθόκε νκάδα αξηζκώλ πνπ νθείιεηαη ζηνπο Ππζαγνξείνπο  

είλαη νη θίινη αξηζκνί. 

 Φίινπο νξίδνπκε έλα δεπγάξη αξηζκώλ όηαλ ν θαζέλαο ηζνύηαη  

κε ην άζξνηζκα ησλ δηαηξεηώλ ηνπ άιινπ.  

Γηα παξάδεηγκα ην 220 θαη ην 284 είλαη θίινη κεηαμύ ηνπο θαζώο  

284= 1+2+4+5+10+11+20+22+44+55+110 (δηαηξέηεο 220) 

θαη 220= 1+2+4+71+142 (δηαηξέηεο 284). 

ηηο κέξεο καο γλσξίδνπκε πεξίπνπ 12000 δεπγάξηα θίισλ αιιά  

δελ έρεη απνδεηρζεί πσο είλαη άπεηξνη.  

Γλσξίδνπκε ,όκσο, ην όηη από ηα αξραία ρξόληα νη θίινη αξηζκνί  

ρξεζίκεπαλ σο έλδεημε αγάπεο θαη θηιίαο.  
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Δπίινγνο 

 Σειηθά βιέπνπκε πσο ηα καζεκαηηθά δελ είλαη  κόλν 

αξίζκεζε ή πξάμεηο, αιιά βαζύηεξεο έλλνηεο πνπ αληέρνπλ ζηελ 

πάξνδν ηνπ ρξόλνπ θαη πνιιέο θνξέο απεηθνλίδνπλ ηνλ θόζκν 

γύξσ καο. Σα καζεκαηηθά είλαη κηα άιιε γιώζζα πνπ αλ 

αθνύζνπκε πξνζεθηηθά ζα δνύκε όηη όια γύξσ καο ηελ κηιάλε. 

Σνπο ηειεπηαίνπο κήλεο γλσξίζακε θαιύηεξα ηα καζεκαηηθά θαη 

είδακε έλα άιιν πξόζσπν απηήο ηεο επηζηήκεο, πνπ ήηαλ 

άγλσζην γηα καο. Αλαιεθζήθακε όηη ηα καζεκαηηθά δελ είλαη απιά 

έλα αθόκε κάζεκα ζην σξνιόγην πξόγξακκα  καο, αιιά έλα 

εξγαιείν πνπ ζα καο πξνζθέξεη βαζύηεξεο γλώζεηο, ρξήζηκεο γηα 

όιε καο ηε δσή. Φίινη, πξώηνη, ηεηξαγσληθνί θ.η.ι. ππάξρνπλ 

γύξσ καο. Σν κόλν πνπ πξέπεη λα θάλνπκε είλαη λα κελ 

θνβόκαζηε ηελ καγεία ησλ αξηζκώλ θαη ηα θξπθά κνλνπάηηα πνπ 

καο νδεγνύλ ζηελ αλαθάιπςε ηεο γλώζεο. Γηαηί αλ θαηαλνήζνπκε 

όινη ηελ έλλνηα θαη ηελ ρξεζηκόηεηα ησλ καζεκαηηθώλ ζα δνύκε 

όηη έλαο θαηλνύξηνο θόζκνο μεδηπιώλεηαη κπξνζηά καο. 

 

 

 

 

 


